
Teorija polgrup in grup,
1. domača naloga,

oddaj do 25. 3. 2004.

(1) Naj bo G nilpotentna grupa, ki vsebuje element reda p (p
praštevilo). Dokaži, da tudi njen center Z(G) vsebuje element
reda p.

(2) Naj bo G grupa vseh obrnljivih 2× 2 matrik nad Z in H njana
podgrupa generirana z

x =

[
1 2
0 1

]
, y =

[
1 0
2 1

]
.

Dokaži, da je H prosta grupa na x, y.
(3) Naj bo F prosta grupa na dveh elementih. Dokaži, da je

F/γ3(F ) ∼= UT3(Z).

(4) Naj bo k urejen obseg in PTn(k) grupa vseh gornje trikotnih
n×n matrik s strogo pozitivnimi elementi na diagonali. Dokaži,
da se grupa PTn(k) da linearno urediti in eksplicitno konstruiraj
kako linearno urejenost na njej.

(Nasvet: Naj bo N taka edinka v grupi G, da se dasta N in
G/N linearno urediti in da ureditev na N zadošča gPg−1 ⊆ P
za vsak g ∈ G. Dokaži, da se da potem G linearno urediti. Nato
uporabi to lemo za G = PTn(k) in N = UTn(k).)
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