KOMUTATIVNA ALGEBRA
6. domaca naloga' — 23.12.2004

Vsi kolobarji so komutativni z enico

(1) Naj bo k obseg in R := Ek[X][Y]. Dokazi, da je kolobar R mnoetherski, ni pa
univerzalno verizen.

(2) Naj bo R := k[X;, Xs,...] polinomski kolobar v neskonéno mnogo spremenljivkah
nad obsegom k. Naj bo dy < d; < dy < --- narascajoce zaporedje naravnih Stevil
z lastnostjo d,,»1 — d,, > d,, — d,,_1 in definirajmo zaporedje idealov

p; = (Xdi,p“-;Xdi)a 1 € N.

(a) Dokazi, da so p; praideali kolobarja R, U := R\ |, p; multiplikativna mnozica
in U~'p; maksimalni ideali v U7!R.

(b) Naj bo S tak kolobar, da je Sy, noetherski kolobar za vsak maksimalen ideal
m v S in da je vsak s € S vsebovan v kve¢jemu kon¢no mnogo maksimalnih
idealih. Dokazi, da je S noetherski.

(c) Dokazi, da je U~'R noetherski kolobar z neskonéno Krullovo dimenzijo.

LRok za oddajo domacih nalog je 6.1.2005



