


(2) Pokazali bomo, da je preslikava

Φ : k(S) −→ k(V1)× · · · × k(Vn)

[U, r] 7−→
(
[U ∩ V1, r|V1 ], . . . , [U ∩ Vn, r|Vn ]

)
izomorfizem algeber. Naj bo (U, r) regularna funkcija. Tedaj je U∩Vi odprta gosta množica v varieteti

Vi. Inkluzija Vi ↪→ S inducira surjektivni morfizem k[S] → [Vi]. Vzemimo poljuben x ∈ U ∩ Vi. V

okolici x je r = f
g

za funkciji f, g ∈ k[S]. Potem v okolici točke x v množici Vi velja r = f̄
ḡ
, kjer je

h̄ slika polinomske preslikave h pri epimorfizmu k[S] → [Vi]. Torej je r|S∩Vi
regularna na S ∩ Vi. Z

[U ∩ Vi, r|Vi
] označimo pripadajočo racionalno funkcijo (to je v bistvu razširitev r|S∩Vi

). S tem smo

dokazali, da je preslikava Φ dobro definirana. Očitno pa je homomorfizem algeber.

Sedaj bomo poiskali inverzno preslikavo preslikave Φ. Vzemimo poljuben ([U1, r1], . . . , [Un, rn]) ∈
×n

i=1k(Vi). Za vsak j naj bo r̂j zožitev rj na komplement Ûj množice Vj ∩ (∪i6=jVi) v definicijskem

območjo funkcije rj. Za vsak j je Ûj odprta gosta množica v Vj in Uj ∩ Ui = ∅ za i 6= j. Funkcije r̂j

definirajo regularno funkcijo na odprti gosti množici ∪n
j=1Ûj ⊆ S. Naj bo [U, r] racionalna funkcija, ki

jo določajo te funkcije. Iz principa identičnosti takoj sledi, da je preslikava ([U1, r1], . . . , [Un, rn]) 7−→
[U, r] inverz preslikave Φ. �






