Prva teoreticna domaca naloga iz matematike
Datum objave: 17. 10. 2007
Rok za oddajo: 29. 10. 2007 do 9:15.

(1) (Zaporedja)

(a) Definiraj pojem limite zaporedja! Pojasni tudi grafiéno!

(b) Napisi vsaj en primer zaporedja s konéno limito, vsaj en primer za-
poredja z neskon¢no limito in vsaj en primer zaporedja, ki nima niti
konéne niti neskonéne limite! Odgovore dobro utemelji!

(c) Kaj je zaporedje delnih vsot danega zaporedja? Kaj je vsota danega
zaporedja?

(d) Napisi en primer konvergentne in en primer divergentne neskonéne
vsote! Odgovora dobro utemelji!

(2) (Inverz funkcije)
(a) Definiraj pojem injektivne funkcije! Kako iz grafa funkcije ugotovimo
ali je injektivna?
(b) Kako je definiran inverz injektivne funkcije; se pravi, kaj je njegovo
definicijsko obmocje, zaloga vrednosti in predpis?
(¢) Naj bo g inverz injektivne funkcije f. Dokazi, da za vsak x € D(f)
velja g(f(z)) = « in da za vsak x € Z(f) velja f(g(z)) = z!
(3) (Elementarne funkcije)
(a) Definiraj funkciji shz in cha! Dokazi, da za vsako stevilo x velja
(chz)? — (shz)? =1
(b) Dokazi, da je funkcija thz = shz/chz injektivnal! Izpelji formulo za
njeno inverzno funkcijo!
(c¢) Narisi grafa funkcij sin(arcsin(z)) in arcsin(sin(z))! Dolo¢i tudi njuni
definicijski obmo¢ji ter zalogi vrednosti!
}__Ti! Spotoma se prepricaj, da je ta
funkcija injektivnal
(4) (Zveznost funkcij)
(a) Kako definiramo zveznost funkcije v tocki s pomocjo limit zaporedij?
(b) Pri katerih operacijah s funkcijami se ohranja zveznost? Pojasni, zakaj
so vse elementarne funkcije zvezne!
(c) Poisci tako zvezno injektivno funkcijo, katere inverz ni zvezna funkcijal
Zakaj definicijsko obmocje te funkcije ne more biti interval?
(d) Kako dolo¢imo niclo zvezne funkcije s pomocjo bisekcije?
(5) (Limite funkeij)
(a) Kako definiramo limito funkcije v tocki s pomocjo limit zaporedij?
(b) S primeri pokazi, da ne obstaja nobena zveza med vrednostjo (obsto-
jem) zlin; f(z) ter vrednostjo (obstojem) f(xp)!
—Zo

(¢) Kaj nam zveznost funkcije v tocki pove o limiti funkcije v tej tocki?
Kaj nam limita funkcije v tocki pove o zveznosti funkcije v tej tocki?

(d) Pojasni zvezo med neskonénimi limitami ter horizontalnimi/vertikalnimi
asimptotami!

Resitve morate napisati na roko! Lahko si pomagate s skripto.



