Prva teoreti¢cna domaca naloga iz matematike
Datum objave: 22. 10. 2007
Rok za oddajo: 29. 10. 2007 do 9:00.

(1) (Zaporedja)

(a) Definiraj pojem limite zaporedja! Pojasni tudi grafiéno!

(b) Napisi vsaj en primer zaporedja s konéno limito, vsaj en primer za-
poredja z neskoncno limito in vsaj en primer zaporedja, ki nima niti
konéne niti neskonéne limite! Odgovore dobro utemelji!

(c) Kaj je zaporedje delnih vsot danega zaporedja? Kaj je vsota danega
zaporedja?

(d) Napisi en primer konvergentne in en primer divergentne neskonéne
vsote! Odgovora dobro utemelji!

(2) (Inverz funkcije)

(a) Definiraj pojem injektivne funkcije! Kako iz grafa funkcije ugotovimo
ali je injektivna?

(b) Kako je definirana inverzna funkcija injektivne funkcije; se pravi, kaj
je njeno definicijsko obmocje, zaloga vrednosti in predpis?

(c) Naj bo g inverzna funkcija injektivne funkcije f. Dokazi, da za vsak
x € D(f) velja g(f(x)) = = in da za vsak x € Z(f) velja f(g(x)) = !

(3) (Elementarne funkcije)

(a) Narisi graf funkcije f(z) = x|z|, dokazi, da je injektivna in izracunaj
njeno inverzno funkcijo!

(b) Narisi graf funkcije sha =
njeno inverzno funkcijo!
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, dokazi, da je injektivna in izracunaj
(¢) Narisi graf funkcije chaz = ezgefz, dokazi, da je njena skréitev na
[0, 4+00) injektivna funkcija ter izracunaj inverzno funkcijo te skréitvel
(d) Narisi grafa funkcij tg(arctg(z)) in arctg(tg(z))!
(4) (Zveznost funkeij)
(a) Kako definiramo zveznost funkcije v tocki s pomocjo limit zaporedij?
(b) Pri katerih operacijah s funkcijami se ohranja zveznost? Pojasni, zaka
so vse elementarne funkcije zvezne!
(c¢) Poisei tako zvezno injektivno funkcijo, katere inverz ni zvezna funkcija!
Zakaj definicijsko obmocje te funkcije ne more biti interval?
(d) Kako dolo¢imo niclo zvezne funkcije s pomocjo bisekeije?
(5) (Limite funkcij)
(a) Kako definiramo limito funkcije v tocki s pomo¢jo limit zaporedij?
(b) Kaj nam zveznost funkcije v tocki pove o limiti funkcije v tej tocki?
Kaj nam limita funkcije v tocki pove o zveznosti funkcije v tej tocki?
(¢) Narisi graf funkcije f(z) = ”f_ll !' Izracunaj limito il_)lnl f(z) ter jo

oznaéi na grafu funkcije f(z)!
(d) Pojasni zvezo med neskonénimi limitami ter horizontalnimi/vertikalnimi
asimptotami!

Resitve morate napisati na roko! Lahko si pomagate s skripto.



