KOMPLEKSNA ANALIZA, 2007-8

PREDAVATELJ: FRANC FORSTNERIC

Predmet je nadaljevanje in poglobitev studija kompleksne analize v eni
spremenljivki. Potrebno je predznanje v obsegu predmeta Analiza 2.

Okvirna vsebina:

1. Pregled in ponovitev osnovnih lastnosti holomorfnih funkeij:
Holomorfne funkecije in Cauchy-Riemannove enatbe. Operatorja d in d.
Harmoniéne funkcije. Cauchyeva-Greenova integralna formula. Lastnosti
Cauchyjeve transformacije. lzrek Morera. Schwarzov princip zrealjenja.
Cauchy-Goursatov izrek. Cauchyeva integralna reprezentacija holomornih
funkeij in njenih odvodov. Razvoj v potenéno vrsto. Princip identiénosti.
Caucheyeve ocene. Izrek o odprti preslikavi. Principa maksimuma. Schwar-
zova lema. Meromorfne funkecije. lzrek o ostankih. Princip argumenta.
Rouchéjev izrek. Hurwitzov izrek.

2. Konvergenca v prostoru holomorfnih funkeij: Topologija ena-
komerne konvergence na kompaktih. Frechétov prostor O(D). Normalne
druzine. Montelov izrek. Konvergenca produktov.

3. Holomorfne preslikave: Jacobijeva determinanta holomorine pres-
likave. Lokalna oblika holomorfnih preslikav. Konformne preslikave. Rie-
mannova sfera in Moebiusove transformacije. Holomorfni avtomorfizmi diska
in polravnine. Riemannov upodobitveni izrek. Robno obnaSanje holo-
morfnih preslikav in Caratheodoryjev izrek.

4. Aproksimacijski izreki: Rungejev izrek o aproksimaciji z racional-
nimi funkcijami. Refitev nehomogene d-enatbe na ravninskih obmoéjih.
Mittag-Lefllerjev izrek. Weierstrassov faktorizacijski izrek. Izrek o interpo-
laciji s holomorfno funkeijo na diskretni mnozici. Mergelyanov aproksimaci-
jeki izrek.

5. Zaloga vrednosti holomorfne funkeije: lzrek o plosini. lereki
Landaua, Koebeja in Blocha. Picardovi izreki.

6. Riemannove ploskve: Analitiéno nadaljevanje in monodromijski
izrek. Snop zarodkov holomorfnih funkeij. Riemannove ploskve: osnovne
konstrukcije in primeri. Holomorfne preslikave med Riemannovimi plos-
kvami. Kompleksno projektivni prostori in algebraiéne krivulje.

7. Harmoniéne funkecije. Poissonovo jedro in reditev Dirichletovega
problema na krogu. Lastnosti Poissonovega integrala in povezava s Cauchy-
jevim integralom. Harnackov izrek. Subharmoni¢ne funkcije.
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